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两 个 有 天 伪 Smarandache 本 数 的 方程 
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摘要 :， 对 于 正 整数 郊 设 Z (CN)、 CgC2) 分 别 是 2 的 伪 Smarandache 函数 . 约 数 和 西数 除数 丁 数 . 
本 文 解决 了 方程 Z (四 = CC2) 和 Z (0 一 gz) 的 求解 问题 . 
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设 N 是 全 体 正 整数 的 集合 . 对 于 正 整数 ” 设 
J 广 (2 和 8g (2) 分 别 是 约 数 和 本 数 和 除数 西数 , 这 
是 两 类 经 典 的 数论 本 数 (参见 文献 [了 ). 1980 年 ， 
Smarandachd 4 引 和 大 了 一 类 新 的 数论 西数 ， 称 为 
Smarandache 本 数 . 此后, Kashihard 3 进一步 提出 了 
伪 Smarandache 函数 ZCz), 它 等 于 满足 


方 普 ( 关 十 1 二 0Cmodn) (GD) 


的 最 小 正 整 数 普 . 最 近 ,Ashbachedl 4 对 于 上 述 数 
论 范 数 提 出 了 以 下 两 个 问题 . 

问题 1 方程 Za) 王 faon) nEN (2) 
是 否 存在 无 穷 多 个 适合 和 关 27(0r 辫 0) 的 解 疡 ? 

问题 2 方程 Zn) 一 go， nEN (3) 
有 哪些 解 疡 ? 

本 文 完 整地 解决 了 上 述 问题 , 即 证 明了 : 

定理 1 方程 (2) 仅 有 解 n 王 2, 其 中 是 非 
负 整 数 . 

定理 2 方程 (3) 仅 有 解 卫 一 1 3, 10. 

定理 1 的 证 明 ” 设 mn 是 方程 (2) 适 合 n 和 27Gr 
辫 0) 的 解 . 此 时 显然 有 n>> 1. 因为 an 天 2 故 从 
文献 [ 3 可 知 

Zn)< mn (4) 


引 一 人 


af 1 当 p> 3 时 . 


因此 , 从 (11) 可 知 : 当 z 盖 10000 时 ,，(10) 不 可 能 
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又 因 n> 1, 故 从 fn) 的 定义 可 知 
fn) 之 n 十 1 这 nm (3 ) 

结合 (4) 和 (5) 可 知 此 时 (2 ) 不 成 立 , 所 以 (2 ) 
仅 有 解 n= 2 Cr 0). 定理 证 完 . 

定理 2 的 证 明 ”从 文献 [4 可 知 :方程 (3) 仅 
有 解 了 一 1, 3, 10 适合 ， 委 10 000. 设 是 适合 
1 夫 13 或 10 的 解 . 此 时 显然 有 7 二 10 000，. 

设 二 下 丈 pg 《0) 
是 2 的 标准 分 解 式 . 除数 函数 g(Cz) 的 定义 , 从 
《6) 可 知 

g(C1) 一 (al 十 1)(az 十 1)…(as 十 1) (7) 
同时 , 从 伪 Smarandache 函数 Z 0z) 的 定义 可 知 


了 ZCD (ZI 平 1 二 0aaad 丰 5 
从 (8) 可 得 


Z(7) 二 Jj/ 到 下 之 144 万 (9) 
结合 (3)，(7) 和 (9) 可 得 


1， 当 p= 王 2 且 a> 6 或 p=3 且 a> 1 时 ; 


隐 万 2 忆 4 
1.414 2 1 < 1 〈10) 
ai 十 1 a 十 1 as 十 1 
对 于 素数 p 以 及 正 整数 w， 
〈11) 


成 立 . 由 此 可 知 方程 G) 仅 有 解 〈 下 转 第 104 页 ) 
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Trigonometric function solutions for nonlinear couple differential equation 
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Abstract: There is not only plenty of construction of solutions but also alot of physical significance for non- 
linear couple differential equations，Some improved ways to the trigonometric function solutions that Cao 
made are discussed and improved，and some conditions of solutions with parameters restricted are supple- 


mented，gaining some valuable results. 
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Abstract: For any positive integer n，let Z (1 )， 帮 0 )，g(1) denote the pseudo Smarandache function， 
the sum of distinct divisors and the divisor function of m respectively. Two equations concerning Z 1)， 上 厂 
(1 )，g (1 ) are solved. 
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